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Aufgabe 7.1
(a) Bestimmen Sie fiir die natiirliche Wirkung Mob(H) ~ H die Isotropiegruppen

{0 e M6b(H) | o(00) =00} und {0 e M6b(H) | o(i) = i}.

Bemerkung. Bis auf Konjugation sind das bereits alle moglichen Isotropiegruppen.

(b) Zeigen Sie: Jedes 7 € Mob(H) 148t sich eindeutig als Produkt 7 = oo mit o, o € M6b(H)
schreiben dergestalt, dafi o(oo0) = co und (i) =i gelten.

(c) Folgern Sie: Als topologischer Raum ist Mob(H) = PSLy(R) ~ R? x St.
(d) Zeigen Sie: Jede Fuchssche Gruppe ist abzéhlbar.

Aufgabe 7.2

Betrachten Sie den punktierten Quadranten @ = (Ry)% \ {(0,0)}, ausgestattet mit der
euklidischen Topologie, und sei G = (g) eine unendliche zyklische Gruppe.

(a) Verifizieren Sie: G wirkt geméaf
g".(a,b) = (2ma, QLmb) fiir m e Z und (a,b) € Q

mittels Homdomorphismen auf ). Wird G mit der diskreten Topologie versehen, erhalten
wir also eine stetige Wirkung.

(b) Priifen Sie: Die Aquivalenzrelation ~ auf @, deren Aquivalenzklassen zweielementig
von der Form {(a,0), (0,a™!)} mit a € R, und ansonsten einelementig sind, ist vertriglich
mit der oben beschriebenen Wirkung von G. Somit wirkt G auf dem Quotientenraum
X =Q/ ~, und weiter ist X homdomorph zu einem Mé&biusband (ohne Rand).

(c) Zeigen Sie, fiir die wie oben beschrieben konstruierte Wirkung G' ~ X:

Fiir jedes x € X ist Stabg(x) = {1} trivial und die Bahn G.z besitzt keinen Haufungspunkt
in X. Dennoch gibt es Punkte x € X dergestalt, daf fiir x € U C,g X die Menge T¢(U,U) =
{heG|h.UnU # @} stets unendlich ausféllt.

Bemerkung. In der Vorlesung wurde gezeigt, dafl ein solches Ph&nomen fiir metrische
Réaume und Wirkungen mittels Isometrien nicht auftreten kann.
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