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Prasenzblatt 2

Priasenzaufgabe 2.1

Seien Q eine Menge, M C Q und das M-Zahlmaf8l pps : P(Q) — [0, oo] gegeben als pp(A) =
|AN M| fir jede Menge A C Q, fiir die AN M endlich ist, und pps(A) = oo sonst.

a) Zeigen Sie, dass durch ujps ein Mafl auf (2, P(£2)) gegeben ist. Ist (2, P(£2), uar) vollstdndig?

b) Zeigen Sie, dass pps genau dann o-endlich ist, wenn M abzihlbar ist.

Prisenzaufgabe 2.2
Sei (2, A) ein Messraum.

a) Zeigen Sie, dass fiir (ag)reny C [0, o] und eine Folge von Maflen (ug)ken auf (€2, A) durch
p="> o app ein Mafl auf (2, A) gegeben ist.

b) Stellen Sie fiir den Fall (Q, A) = (N, P(N)) einen Zusammenhang zwischen dem Zdhlmaf uy
und der Folge von Dirac-Maflen (y)xren her.

Priasenzaufgabe 2.3

Seien € eine iiberabzdhlbare Menge, A = {A C Q : A oder A€ ist abzéhlbar } C P () die o-
Algebra der (co-) abzdhlbaren Mengen und p : A — [0, oo] gegeben als u(A) = 0 fiir abzéhlbares
A€ Aund p(A) = oo sonst.

a) Zeigen Sie, dass durch p ein Maf auf (€2, A) gegeben ist.
b) Zeigen Sie, dass (92, A, u) ein vollstindiger Mafiraum ist.

Hinweis: Nach Ubungsaufgabe 1.2 ist A tatsichlich eine o-Algebra iber .

Die Aufgaben werden in den Ubungsgruppen am Mittwoch, den 25. Oktober und
Donnerstag, den 26. Oktober 2023 bearbeitet.



