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Aufgabe 1. Sei V ein ein endlich-dimensionaler C-Vektorraum, und V ′, V ′′ zwei
Untervektorräume. Angenommen, die entsprechenden linearen Unterräume

X ′ = P(V ′) und X ′′ = P(V ′′)

in P(V ) sind disjunkt. Folgern Sie, dass die kanonische Abbildung V ′ ⊕ V ′′ → V
injektiv ist.

Aufgabe 2. Sei V ein endlich-dimensionaler C-Vektorraum, und V ∗ = HomC(V,C)
sein Dualraum. Zeigen sie, dass die komplexen Mannigfaltigkeiten

P(V ) und P(V ∗)

in unkanonischer Weise isomorph sind, dass jedoch die Punkte in P(V ∗) kano-
nisch den Hyperebenen in P(V ) entsprechen.

Aufgabe 3. Zeigen Sie, dass jedes komplexe homogene Polynom f(T0, T1) 6= 0
geschrieben werden kann als

f(T0, T1) =
r∏
i=1

(αiT0 − βiT1)νi

mit eindeutig bestimmtem r ≥ 1, Punkten (αi : βi) ∈ P1(C), und Exponenten
νi ≥ 1.

Aufgabe 4. Sei X ⊂ Pn(C) eine Hyperfläche, und H1, . . . , Hn−1 ⊂ Pn(C) Hy-
perebenen. Beweisen Sie, dass der Durchschnitt

X ∩H1 ∩ . . . ∩Hn−1

nicht-leer ist.
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