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Aufgabe 1. Wir betrachten die Folgen

an = 1/n, bn = n, cn = n!, dn = 1/n!

im ultrametrischen Körper Qp. Welche dieser Folgen konvergieren? Welche
besitzen einen Häufungspunkt?

Aufgabe 2. Zeigen Sie, daß eine Folge xn ∈ X, n ≥ 0 in einem ultrame-
trischen Raum X genau dann eine Cauchy-Folge ist, wenn die reelle Folge
λn = d(xn+1, xn) ∈ R≥0, n ≥ 0 eine Nullfolge ist.

Aufgabe 3. Sei K ein ultrametrischer Körper und xn ∈ K, n ≥ 0 eine
konvergente Folge mit Grenzwert x 6= 0. Zeigen Sie, daß dann |x| = |xn| für
alle n � 0.

Aufgabe 4. Wir sahen bereits, daß in einem ultrametrischen Raum X die
Bälle B<ε(x) ⊂ X offene und zugleich abgeschlossene Teilmengen sind. Be-
weisen Sie, daß es in X = Qp offene Teilmengen geben muß, die nicht abge-
schlossen sind.

Abgabe: Bis Montag den 30.11. um 11:00 Uhr in den Zettelkästen.


